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13. A dalis

Jvadas
Mokytojui

Spresdami uzdavinius pagal Dirichlé principa mokiniai jgyja jrodinéjimo, argumentavimo patirties. Jo
formuluoté paprasta ir tarsi savaime suprantama, taciau pritaikymas daznai reikalauja karybingumo ir intui-
cijos. Tai labai universalus principas, leidziantis spresti jvairius, kartais — labai sudétingus uzdavinius. Medzia-
gos apie Dirichlé principo panaudojima galima rasti internete (angl. Pigeonhole Principle). Taciau paprastam
pristatymui ir susipazinimui pakakty ir dalyje Mokiniui pateikiamos medziagos ir pavyzdziy.

Modulis skirtas 5-6 klasiy mokiniams, taciau jei 7-8 klasiy mokiniai tik pradeda aiskintis Sig tema, jiems

taip pat reikéty pradéti nuo Sios dalies.

Mokiniui

Klasikiné ir viena aiSkiausiy formuluodiy

Jeigu 3esis zuikius turime patalpinti j penkis
narvelius, tai bent viename narvelyje bus ne ma-
Ziau kaip du zuikiai.

Apibendrintai

Jei j n narveliy turime patalpinti (n - k + 1) zui-
kj, tai bent viename narvelyje atsidurs ne maziau
kaip k + 1 zuikis.

Pastaba

Spresdami uzdavinius pagal Dirichlé metoda,
negalime pasakyti, kuriame butent ,narvelyje”
tupés tie du ,zuikiai’, todél Sis metodas iS esmés
naudotinas egzistavimui jrodyti. Taciau ty jrody-
my gali bati daug ir jvairiy.

Strategija

I. ISsiaiskinkite, kas yra,zuikiai” - tai, ko bent keli
turi turéti kokia nors tg pacia savybe.

IIl. Susikurkite ,narvelius” Reikia uztikrinti du da-
lykus: pirma, turi bati maziau ,narveliy” nei
»Zuikiy“; antra, jei j ,narvelj” paklius bent du
»ZUikiai’, gausite tai, ko norite.

[l. Raskite taisykle, pagal kurig priskirsite,,zuikius”
j ,narvelius”. Kartais ne taip paprasta pritaikyti
tinkama taisykle.

Stai keli elementars Dirichlé principo taikymo
pavyzdziai.

o

Kaip spresti?

1 pavyzdys

Jrodykite, kad bet kurioje 13 Zmoniy gru-
péje atsiras bent du, kurie gimé tg patj ménes;j.

Atsakymas / sprendimas

Kadangi ,zuikiy” (Zzmoniy) yra 13, o,,narve-
liy” (ménesiy) — tik 12, tai jrodymas akivaiz-
dus — kaip bepriskirtume Zmones ménesiams,
bent vienam ménesiui teks priskirti bent du
Zmones.

2 pavyzdys

Jrodykite, kad i bet kuriy trijy nataraliujy
skaiciy galima isrinkti du, kuriy suma dalytysi
i$2.

Atsakymas / sprendimas

Visus natdraliuosius skaicius galima su-
skirstyti j dvi grupes: lyginius ir nelyginius.
Taigi ,narveliai” Siuo atveju yra lyginumas. Jei
turime bet kokius tris nataraliuosius skaicius,
tai bent duis jy priklausys kuriam nors vienam
,narveliui” — lyginiams arba nelyginiams skai-
¢iams. Bet kokiu atveju jy suma bus lyginé (su-
déje du lyginius arba du nelyginius skaicius,

gauname lyginj skaiciy). Taigi jrodyta.
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Uzdaviniai
G Jrodykite, kad tarp bet kuriy 6 skaiciy atsiras du, kuriy skirtumas dalysis i$ 5.

ﬂ Panagrinékite dalybos i$ 5 liekanas - tai galety buti,narveliai”. Kas tada bus ,zuikiai“?
E Nagrinéjame dalybos i$ 5 liekanas (narvelius) - jos yra tik 5, todél, dalijant 6 skaicius (zui-
kius) j Siuos narvelius, bent viename i$ jy bus bent du zuikiai. Taigi bus bent du skaiciai,

kuriuos dalijant i 5 gaunama ta pati liekana, todél jy skirtumas dalysis i$ 5.

31 diplomatas i$ Graikijos, Italijos, Rusijos, Suomijos, Australijos ir Zimbabvés po susitikimo
vakarieniavo kartu. Jrodykite, kad nors vienai 3aliai atstovavo ne maziau kaip 6 diplomatai.
Jei diplomatai Sioje situacijoje buty zuikiai, kas yra narveliai?

Diplomatai (31) - zuikiai, Salys (6) — narveliai, todél bent viename narvelyje atsiras bent
zuikiai.

13 mokykly atstovai dalyvavo atletinése varzybose, kuriy paziareéti susirinko 1 514 sirgaliy.
Jrodykite, kad bent uz vieng mokykla sirgo ne maziau kaip 117 Zzmoniy.

Gal ir negrazu taip sakyti, bet mokyklas ¢ia galétume laikyti narveliais.

Sirgaliai (1514) - zuikiai, mokyklos (13) — narveliai; padalijus j narvelius, gauname, kad
bent viename narvelyje bus bent 117 zuikiy.

Jrodykite, kad Vilniuje gyvena bent du Zmonés, turintys tiek pat plauky ant galvos.

Reikety turéti omenyje, kad didziausias galvos plauky skaicius yra apie 100 000.

Vilniuje gyvena daugiau kaip 500 000 gyventojy, o didziausias galvos plauky skaicius yra
apie 100 000. Taigi, zuikius (gyventojus) talpinant j narvelius (galvos plauky skaicius), bent
j vieng narvelj paklius bent du zuikiai, t. y. bent du Zmonés turés vienoda plauky skaiciy.

Jrodykite, kad jei a, b, c yra sveikieji skaiciai, tai (a - b)(b - ¢)(a - ¢) yra lyginis skaicius.

Kas cia zuikiai, o kas narveliai? Gal narveliai yra lyginiai ir nelyginiai skaiciai?

Yra 3 zuikiai (g, b, ¢) ir 2 narveliai (lyginis, nelyginis). Taigi bent 2 zuikiai pateks j viena nar-
velj, todél bent vienas i skirtumy bus lyginis skaicius.
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Svariai i$plauty drabuziy maiselyje yra 10 pory skirtingy kojiniy, susimaisiusiy tarpusavyje.
Jei tamsoje, pakuodamiesi lagaming, i$ maiselio turétumeéte pasirinkti kojiniy, kiek maziau-
siai kojiniy reikéty paimti, kad batumeéte tikri, jog turésite bent vieng pora kojiniy?

Skirtingos poros (tarkime, jas sunumeruotume) - tebunie narveliai. Kiek jy ir kiek zuikiy
reikia?

Atsakymas - 11. Kojiniy (zuikiy) bus 11, o narveliy (tarkime, tai skirtingos poros nume-

riai) — 10. Taigi bent j vieng narvelj paklius 2 zuikiai, t. y. turésime bent vieng pora kojiniy.

Tarkime, 7 studentai laiko egzamina. Egzamine — keturi klausimai, o kiekvienas studentas
pasirenka atsakinéti j lygiai 2 klausimus. Jrodykite, kad bus du studentai, pasirinke tuos pa-
Cius 2 klausimus.

Suskaiciuokite, kiek yra galimy klausimy kombinacijy.

Narveliy — 6 (Lir I, Lir I, Lir 1V, [Lir [, IFir IV, 1 ir IV klausimai), o studenty (zuikiy) - 7. Todél,
pagal Dirichlé principa, 2 studentai atsakinés j tuos pacius klausimus.
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Specialieji moduliai parengti jgyvendinat Specialiosios pedagogikos ir psichologijos centro projektg ,,Mokiniy akademiniy gebéjimy
atpazinimo ir jy ugdymo kokybés plétra”. Visos teisés saugomos. Kopijuoti, platinti, naudoti ne projekto veikloms draudziama.



