9. Sprendziame nuo galo

lvadas
Mokytojui

Sprendimas nuo galo yra viena i$ probleminiy uzdaviniy sprendimo strategijy. Ja itin patogu tai-
kyti tada, kai Zinoma veiksmy seka ir galutinis rezultatas, o klausiama to, kas buvo pradzioje. Svarbu,
kad imdamiesi $io moduliuko, mokiniai jau buty jgude pirmiausia kantriai perskaityti visg salyga iki
galo ir tik tada imtysi veiksmuy. Jie jau turéty atskirti esminius Zzodzius, nurodancius, koks veiksmas
buvo taikytas (pvz, atidavé, gavo, padalijo, padidéjo ir pan.).

Mastymas nuo galo néra isskirtinai matematinis dalykas. Kaip pavyzdj mokiniams pateikite sita-
cija i$ jy gyvenimo.

,Jonukas pradéjo lankyti nauja mokykla. Pirmg mokslo mety dieng islipes i$ autobuso jis paéjo
Maironio gatve, pasuko desinén j Kidry gatve, pasuko kairén j Boksto gatve, pasuko desinén j Sv. Ka-
zimiero gatve, pasuko desinén j Augustijony gatve ir joje pasukes kairén pateko j mokyklos kiema.
Pasibaigus pamokoms Jonukas stovi mokyklos kieme. Kaip jam reikéty eiti, kad atsidurty autobusy
stoteléje?”

Mokiniai turéty Jums atsakyti, jog iSéjes is mokyklos kiemo Jonukas turi sukti desinén, véliau sukti
kairén j Sv. Kazimiero gatve, dar véliau kairén j Boksto gatve, tada desinén j Kadry g. ir t. t.

Kai Jonuko marsrutas bus teisingai nurodytas, atkreipkite jy démesj, kuo skiriasi postkiai einant
pirmyn ir atgal — jie bus vienas kitam priesingi. Mokiniai turéty prieiti prie iSvados, kad, norint nuo
galo grjzti j pradzig, kiekviename etape reikia elgtis atvirksciai nei einant link galo.

Dabar jau bus pats laikas kelioms nesudétingoms matematinéms iliustracijoms. (Sie pavyzdziai
skirti 3—4 klasiy mokiniams; 5-8 klasiy mokiniy galima paprasyti, kad patys sugalvoty ir pateikty
pavyzdziy, kuriuose taikomi atvirkstiniai veiksmai, kad suzinotume tai, kas buvo pradzioje.)

,Jonukas isleido 2 eurus ledams, tad jam liko 5 eurai. Kiek pinigy jis turéjo i$ pradziy?”

»Skrudzo turtas per metus padvigubéjo, todél Siemet jis jau turi 10 takstanciy doleriy. Kiek pinigy
jis turéjo pernai?”

,Jonukas jdéjo j taupykle 5 eurus, kuriuos gavo i$ mociutés, todél dabar joje yra 24 eurai. Kiek
eury taupykléje buvo pries tai?”

,Kelionei j Havajus Kavaliauskai iSleido puse savo santaupy, todél jiems liko 3000 eury. Kiek pini-
gy jie buvo susitaupe iki kelionés?”

Batinai susiekite veiksma, kuris buvo atliekamas salygoje su jam atvirkstiniu veiksmu, kuriuo re-
miantis randamas atsakymas sprendziant nuo galo: atimtis kei¢ciama sudétimi, daugyba - dalyba ir
t.t.

Kai idéja apie sprendima nuo galo ir atvirkstinio veiksmo taikyma jau susiguli mokiniy galvose,
galima pereiti prie keliy Zingsniy uzdaviniy ir pravartaus bado juos spresti - schemos sudarymo ir
(arba) piesimo (pavyzdys iSnagrinétas pirmame lape mokiniui).

Kad mastymas nuo galo yra svarbus jgudis, liudija ir tai, jog inzZinieriai gaminj suprojektuoja dar
net nejsivaizduodami, kaip jis bus gaminamas. Geriausi pasaulio atletai iki smulkmeny numato busi-
ma savo pasirodyma ir tik tuomet iSeina j areng laiméti. Verslo pasaulyje posakiu ,Start with the end
in mind“ (,Pradék mintyse turédamas tikslg / rezultaty”) vadovaujasi siekiantys auksciausiy rezultaty.

o N J




9. Sprendziame nuo galo

Kaip spresti?

Pastaba. Uzduotys uzdaviniy lapuose pateiktos sunkéjimo tvarka, taciau jy skirstymas pagal kla-
ses yra tik rekomendacinio pobudzio.

Visuose sprendimuose pateiktos dvi schemos - pradiné ir ,atbuliné”. Kadangi jose yra pasikar-
tojanciy elementy, jas galima sujungti ir j viena. Tuomet deréty laikytis tokio uzdavinio sprendimo
eiliSkumo (zr. pavyzdinio uzdavinio apie keksiukus saglyga):

1 Zingsnis. Lape ar lentoje nupiesSiami skrituliai, kurie vaizduoja keksiuky kiekj dézutéje atskirais

momentais (kairiausias rodo jy kiekj pradzioje, o desiniausias — pabaigoje). | desiniausig skritulj jra-
Somas is salygos zinomas skaicius, kiek keksiuky liko pabaigoje.

() O O (o)

Pradzia Pabaiga

2 zingsnis. Skrituliai sujungiami rodyklémis, vedanciomis i$ kairés j desine, o virs rodyklés uzra-
Somas veiksmas ,pasiémé 8 keksiukus” vaizduojama kaip ,— 8" ir pan.

OROROR

Pradzia Pabaiga

(Jgudus piesti schemas, 1-3 ir 2-3 Zingsnius galima sujungti j viena.)

3 zingsnis. Tarp skrituliy jterpiamos,atbulinés” rodyklés, vedancios i$ desinés j kaire, o po rodyk-
lémis uzrasomas veiksmas, atvirkstinis virSuje esanc¢iam (,— 8” atitinka ,+8" ir pan.).

-8 +3 -6

— — —
@0 00
pragzia T8 -3 +6 Pabaiga

4 Zingsnis. Nuo galo atliekami apacioje uzrasyti veiksmai, tad skrituliai uzpildomi i$ desinés j kai-
re. Kairiausiajame i$ jy — uzdavinio atsakymas. (Jei saglyga nepraso rasti ka nors kita.)

-8 +3 -6
— — —
4 4— —
Pradzia 8 -3 +6 Pabaiga
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Mokiniui

Bdna uzdaviniy, kuriuos Zymiai patogiau spresti ne nuo pradzios, o nuo galo - nuo pabaigos. Kyla klausi-
mas: O kas buvo pries tai? Sj klausima gali tekti pakartoti kelis kartus, kol nuo uzdavinio pabaigos atkeliausite j
jo pradzig arba j tg momenty, apie kurj klausiama uzdavinyje. Tai lyg atsukti filmg atbuline tvarka.

Nebdatina veiksmus atlikti mintinai. Jums bus lengviau, jeigu nusibraizysite lenteles, schemas ar piesinius.

. -7
Kaip spresti? Salygoje nurodyta

+Jonukas atsinesé keksiuky dézute ir vaisino drau-
gus. Pasitlé Dariui — tas pasiémeé 8 keksiukus, bet @ @
paskui persigalvojes 3 grazino, véliau 6 keksiukus pa- Darlus Darius it

siémé Rita, tad dézutéje liko 10. Kiek keksiuky buvo
dézutéje is pradziy?”

Pradzia grazina Pabaiga
1 schema

Eidami nuo galo,

Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schemg).
taikome atvirkstinius veiksmus

Atkreipkite démesj, kad salygoje aiskiai pasakyta,

kiek keksiuky yra pabaigoje, o klausiama, kiek jy buvo -3 @ +| 6 @
pradzioje - tai rodo, kad sprendimas nuo galo Cia buty
tinkamas metodas. Pradzia TR e Pabaiga
Uzdaviniai
3-6 klases

G Joris keturiais metais jaunesnis uz Gabija, o Gabija 24 metais jaunesné uz Daiva. Kiek mety
Joriui, jei Daivai yra 35-eri?

+4 +24
ﬂ Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). @ @ @

Skrituliukus uzpildome eidami nuo galo link pradzios (i3 de- Joris Gabija Daiva
Sinés j kaire) ir atlikdami veiksma, atvirkstinj buvusiajam.

-4 -24
Atlike atimties veiksmus gauname Gabijos ir Jorio metus. @ @ @

Atsakymas 7 metai. Joris Gabija Daiva

iSlipa. Dar kitoje stoteléje jlipa 7 nauji keleiviai. Galutinéje marsruto stoteléje visi 15 keleiviy
iSlipa. Kiek Zmoniy buvo autobuse pries jlipant Audronei?

-15
()= e

Sudarykite schema Siam uzdavi-
niui pavaizduoti.
Jlipo Kitoje Kitoje Dar kitoje Galinéje

° Kai Audroné jlipa j autobusa, jame jau sédi keli Zzmonés. Kitoje stoteléje 5 Zmonés jlipa, o du
B Pavaizduokime uidavini sche- Audroné stoteléje stoteléje stoteléje stoteléje

miskai (zr. 1-3 schema). Skrituliu- +15
kus uzpildome eidami nuo galo @ @4—‘ ‘4—@
link pradzios (i$ desinés j kaire)

\ ir atlikdami veiksma, atvirkstinj buvusiajam (zr. 2-3 schemg). Atsakymas - 4 keIeiviai.J
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e Miké Pukuotukas — gerasirdis meskiukas. Kartg jis nesési statinaite medaus. Sutikes Knys-

liukg atidavé jam puse medaus. Véliau sutiko Asiliukg — jam atidavé puse likusio medaus.
Priéjes Pelédos namus, jai atidave puse likusio medaus. Namo parsinesé 1 litrg medaus. Kiek
medaus buvo statinaitéje i$ pradziy?

ﬂ Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 22 2 27
schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link —> —> —>
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema. Knysliukui Asiliukui Pelédai

Atsakyma gausite nuosekliai atsake j klausimus:

.2 ) .2
a) Kiek medaus turéjo Miké pries prieidamas 4—@ 4—@ 4—@

Pelédos namus?
b) Kiek medaus turéjo Miké pries sutikdamas Asiliukg?
¢) Kiek medaus turéjo Mike pries$ sutikdamas Knysliuka?

Atsakymas - 8 litrus.

skaiciy buvau sugalvojes?

. . Ve v . . . .2 +3
Kokia schema tinka $iam uzdaviniui? @_,@_,

° Sugalvojau skaiciy. Padauginau jj i$ 2, prie gautos sandaugos pridéjau 3 ir gavau 17. Kokj
B Nuosekliai atsakome j klausimus:

a) Prie kokio skai¢iaus pridéje 3 gauname 17? 14. 2 -3
b) Kokj skai¢iy padaugine i$ 2 gauname 147 7. 4_ -

Atsakymas - 7.

paskui atémiau 12, padalijau i$ 2 ir gavau 4. Kokj skaic¢iy buvau sugalvojes?

Kokia schema tinka Siam uzdaviniui?

- : N 14 .3 +2 -12 :2
Nuosekliai atsakome j klausimus: G)_,G)_,G)_> _>@_>@

a) Kokj skaiciy padalije i$ 2 gau-
name 4?7 8.

b) 13 kokio skaiciaus atéme 12 44_@43_;2_:1_2 42_@
gauname 8?7 20.
¢) Prie kokio skaiciaus pridéje 2 gauname 207 18.

d) Kokj skaiciy padaugine i 3 gauname 187 6.
e) Kokj skaiciy padalije i$ 4 gauname 67 24.

° Sugalvojau kita skaiciy. Padalijau jj i$ 4, gauta skaiciy padauginau i$ 3, tuomet pridéjau 2,

Atsakymas - 24.
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Sugalvojau dar vieng skaiciy. Pridéjau 5, sumga padalijau i$ 3, padauginau i$ 4, atémiau 6,
padalijau i$ 7 ir gavau 2. Kokj skaiciy buvau sugalvojes?

Kokia schema tinka Siam uzdaviniui?

Nuosekliai atsakome j klausimus: @ @_,@_,@_,@.,@

a) Kokj skaiciy padalijeis 7

gauname 2?7 14.

b) 15 kokio skaiCiaus atéeme 6 .*@4—@4—. .4—@
gauname 14?7 20.

¢) Kokj skaiciy padaugine i$ 4 gauname 207 5.

d) Kokj skaiciy padalije i$ 3 gauname 5?7 15.

e) Prie kokio skaiciaus pridéje 5 gauname 157 10.

Atsakymas - 10.

Keturi bendraklasiai pantdo suzinoti savo kino mase. Pasirodo, Kestas 15 kilogramy
lengvesnis uz Andriy, Gabrielius — dvigubai sunkesnis uz Kesta, o Jonas - 7 kilogramais
sunkesnis uz Gabrieliy. Jei Jonas sveria 71 kilogramga, kiek sveria Andrius?

Sudarykite schema Siam uzdaviniui pavaizduoti. _15
—>
Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-g sche- @ @ @

ma). Uzpilde skrituliukus nuo galo link pradzios AT Kestas o danas
(iS deSinés j kaire) gauname 2-3 schema. +15 02 -7
() ==(2) (=)~
Atsakymas - 47 kg.
Andrius Kestas Gabrielius Jonas

Trys merginos i$ viso rado 65 baravykus. Pirmame miskelyje kiekviena rado jy po tiek pat.
Antrame miskelyje kiekviena rado trigubai daugiau gryby nei pirmame. ISéjusios i$ trecio
miskelio, jos jau turéjo penkiagubai daugiau baravyky nei iséjusios i$ pirmy dviejy miskeliy.
O ketvirtame miskelyje visos kartu rado tik 5 baravykus. Kiek gryby rado kiekviena mergina
pirmame miskelyje?

Sudarykite schema Siam uzdaviniui pavaizduoti. Pato- Lt 5 +5
gu ieskoti jy bendro rasto kiekio pirmame miskelyje. @_’@*@_’
Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 sche-

ma). Uzpilde skrituliukus nuo galo link pradzios 4 :5 =5
(iS desinés j kaire) gauname 2-3 schema. Vadinasi, @4_@4_4_
kiekviena rado po 1 gryba pirmame miskelyje.

Atsakymas - pirmame miskelyje merginos rado po 1 gryba.
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Dariaus mociuteé labai mégsta rozes. Jos sodelyje purpuriniy roziy perpus maziau nei rau-
dony, o raudony - keturgubai daugiau nei balty. Sviesiy rozZiy, t. y. balty arba geltony, auga
36, i$ kuriy 20 yra geltonos. Kiek i$ viso roziy augina Dariaus mociuté?

ﬂ Gali sudaryti schema Siam uzdaviniui isspresti. Tiks ir klausimai:

a) Kiek yra balty roziy? _2> _:4> +_2£
b) Kiekyra ... roziy?irt.t.

. . . o . Purpurinés Raudonos Baltos Sviesios
E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3

schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link pra- 42_ 4'4_ ;2_0
dzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema.
15 viso roziy: 32 + 64 + 36 ($viesios) = 132. Purpurinés  Raudonos  Baltos Sviesios

Atsakymas - 132 rozes.

@ Freken Bok iSkepé blyny. Kai atéjes Karlsonas jsidéjo puse blyny sau, Freken Bok atidéjo du
blynus Mazyliui. Tuomet Karlsonas vél jsidéjo puse likusiy blyny sau, tad Freken Bok atidéjo
dar tris blynus Mazyliui ir blynai baigési. Kiek blyny i$ viso sukirto Karlsonas?

ﬂ Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? Atsakyma taip pat gausi nuosekliai atsa-
kes j klausimus:

a) Kiek blyny buvo like pries Karlsonui jsidedant antrg karta?
b) Kiek blyny jsidéjo Karlsonas pirma karta?

E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai 2 -2 :2 -3
(zr. 1-3 schemaq). UzZpilde skrituliukus - - - -
nuo ga]o link pradéios (|§ desinés J. ka“'e) Karlsonui Mazyliui Karlsonui Mazyliui

gauname 2-3 schema. Karlsonas sukir- .9 4 .9 +3
to 8 + 3 =11 blyny (ta patj gautume 4_4_ 4_@4_
i$ bendro blyny skaiciaus atéme 5 Mazylio

blynus).

Atsakymas - 11 blyny.
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Miké Pakuotukas vél nesési statinaite medaus. Sutikes Knysliukg atidavé jam puse medaus
ir dar viena litra. Véliau sutiko Asiliukg — jam atidave puse likusio medaus ir dar du litrus. Pri-
éjes Peledos namus, jai atidave puse likusio medaus ir dar vieng litra. Namo grjzo su tuscia
statinaite. Kiek medaus buvo joje i$ pradziy?

Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? Atsakyma taip pat gausi nuosekliai atsa-
kes j klausimus:

a) Kiek medaus turéjo Mikeé pries prieidamas Pelédos namus?
b) Kiek medaus turéjo Miké pries sutikdamas Asiliukg?
¢) Kiek medaus turéjo Miké prie$ sutikdamas Knysliuka?

05050505050

Knysliukui Knysliukui Asiliukui Asiliukui Pelédai Pelédai

050L0,0,0,05

Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-g schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 18 litry.

Turtingas pirklys senatvéje savo sukauptus perlus dukterims padalijo taip: vyriausiai skyré
puse visy perly ir dar 1, vidurinei — puse likusiy perly ir dar 1, o jauniausiai — puse likusiy
perly ir paskutinius 3. Kiek perly pirklys buvo sukaupes?

Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? arba | kokius klausimus turite atsakyti,
kad gautuméte atsakyma?

12 -1 12 -1 12 -3
—> —> —> —> —> —>
Vyriausiai Vyriausiai Vidurinei Vidurinei Jauniausiai  Jauniausiai

OROLOR0L0,05

Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 30 perly.

0 /
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Mama pasiunté Mazylj apsipirkti, davusi pinigine su pinigais. Artimiausioje parduotuveéje
Mazylis sumokéjo puse turéty pinigy uz pieng ir srj. Uz 3 kronas autobusu nuvaziaves iki
miesto centro, jis puse likusiy pinigy ir dar 1 krong sumokéjo uz knyga. Prisiminé, kad dar
reikia sasiuviniy ir piesStuky. Uz juos Mazylis sumokéjo puse likusiy pinigy. ISéjes i$ knygy-
no uz 4 kronas nusipirko ledy, tad jam pinigy liko tik autobuso bilietui namo. Kiek pinigy
mama daveé Mazyliui?

ﬂ Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? arba | kokius klausimus turite atsakyti,
kad gautuméte atsakyma?

050505050:50,0

Pienui / sariui  Autobusui Knygai Knygai Sasiuviniui Ledams

OROROZOLOR0L

E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-g schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 66 kronos.

@ Miké Pakuotukas vel nesési statinaite medaus. Sutikes Knysliuka atidavé jam puse medaus
ir dar puse litro. Véliau sutiko Asiliukg — jam atidavé puse likusio medaus ir dar puse litro.
Priéjes Peledos namus jai atidave puse likusio medaus ir dar puse litro. Namo grjzo su tuscia
statinaite. Kiek medaus buvo joje i$ pradziy?

ﬂ Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? arba | kokius klausimus turite atsakyti,
kad gautuméte atsakyma? Beje, uzrasyti puse litro tinka ir %2, ir 0,5.

051050505050

Knysliukui Knysliukui Asiliukui Asiliukui Pelédai Pelédai

OCOL0-0-0N0

E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 7 litrai.

\ 0 /
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5-8 klasés

@ Visa dieng skridusios laukinés Zasys nakvoti nusileido ant ezery. Ant kiekvieno ezero nusi-
leido pusé Zasy ir dar pusé Zasies, o likusios skrido link kito. Visos Zgsys sutlpé ant septyniy
ezery. Kiek zasy buvo i$ viso?

ﬂ Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? arba Kiek karty turi sau uzduoti ta patj
klausima?

050205/0;0505 0500
SI0H0=0:10-0-0

O O O OO
SoE0=0Z0=0-0:

E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 127 zasys.

@ Seimoje auga trys vaikai ir jie jprate visko pasiimti po tre¢dalj. Karta mama ant stalo paliko
saldainiy. Atéjo vyriausias sunus ir paémé saldainiy sau ir broliui, tad ant stalo liko trec¢dalis.
Vidurinis brolis prasilenké su vyriausiu, tad atéjes paémé sau ir jam, palikdamas ant stalo
trecdalj rasty saldainiy. Kai grjZo jauniausias, jis taip pat paémé ir sau, ir vyriausiam, ant sta-
lo palikdamas trecdalj rasty likusiy saldainiy - 3. Kiek saldainiy buvo palikta ant stalo?

n Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? arba ] kokius klausimus turite atsakyti,
kad gautuméte atsakyma? Kokiu piesiniu galétuméte pavaizduoti Sias saldainiy dalybas?

:3 :3 :3 -3 .3 .3
C=)=C)=G)  G)=()=()=()
B Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-g schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 81 saldainis.

SVARBU. Nors uzdavinys néra sudétingas, prasykite, kad mokinys pavaizduoty jj piesiniu. Tai pra-
vers sprendziant kita uzdavin;.

\ N /
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@ Mama iskepé keksiuky. Belaukdama namiskiy Sestadalj jy suvalgé, o kitus paliko virtuvéje
ant stalo. IS darbo grjzes tétis suvalgé penktadalj rasty ir nuéjo plauti automobilio. Po tre-
niruotés grjzes vyriausias sinus pasiémé ketvirtadalj likusiy ir nuéjo j savo kambarj. Dar ve-
liau grjzusi vyriausia dukra jsidéjo sau trecdalj likusiy keksiuky ir nuéjo ruosti namy darbuy.
Po kiek laiko j virtuve uzsukes jaunesnis brolis pasiémé puse rasty keksiuky, todeél ant stalo
liko 3 keksiukai. Kiek jy buvo iSkepusi mama?

n Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? arba | kokius klausimus turite atsakyti,
kad gautuméte atsakyma? Beje, jei Sias keksiuky dalybas pavaizduotumeéte piesiniu, atsa-
kyma gautuméte labai greitai.

165 :5.4 3:2
O0L0=0 @*@ (0j<(s )+ (aj+ (o~ ()~G)
Mama Teétis Vyriausias Vyriausia Jaunes
stnus dukra stinus

E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link pra-
dzios (i$ desinés j kaire) gauname 2-3 schema. Situacijg vaizduodami piesiniu languotame
lape visiems keksiukams paskiriame, pvz., 6 langelius (taip vaizduojant patogu atpjauti” Ses-

tadalj, véliau nuo likucio penktadalj ir t. t.). Pradéjus tai daryti, paaiskéja, jog visi Seimos na-

riai pasiemé po 1 langelj ir liko 1 langelis (= 3 keksiukai). Taigi i$ viso buvo 3 « 6 = 18 keksiuky.

Atsakymas - 18 keksiuky.

@ Kitoje Seimoje taip pat yra trys vaikai. Kartg mama paliko ant stalo saldainiy. Atéjo vyriau-
sias sunus ir tre¢dalj jy pasiemé. Véliau i$ mokyklos grjzo viduriné dukra ir pasiemé trecdalj
likusiy. Kai grjzo jauniausia, ji taip pat pasiemé trecdalj likusiy, todél jai kliuvo 8 saldainiai.
Kiek saldainiy buvo palikta ant stalo?

n Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? arba ] kokius klausimus turite atsakyti, kad
gautumete atsakyma? Kokiu piesiniu galétuméte pavaizduoti Sias saldainiy dalybas? Keliais
langeliais reikéty pavaizduoti visus saldainius, kad buty galima tris kartus dalinti j tris dalis?

:3-2
0200 ONENOEOEOE0
Pradzia Paliko Paliko Gavo Pradzia Paliko Paliko Gavo
vyriausias viduriné jauniausia vyriausias viduriné jauniausia

B Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schemg). Uz-

pilde skrituliukus nuo galo link pradzios (i$ deSinés j kaire) Antram

gauname 2-3 schema. Kitas sprendimo badas. Situacija vaiz- Pifmam

duodami pieSiniu languotame lape visiems saldainiams X

paskiriame, pvz., 27 langelius (juos patogu,pjaustyti” tre¢- Trecian

daliais). Matome, kad jauniausiam vaikui kliuvo 4 langeliai

arba 8 saldainiai, tad 27 langeliai atitinka 54 saldainius.

Atsakymas - 54 saldainiai.
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Sprendziame nuo galo

Vienas matematikos buarelio uzsi€mimas buvo tikrai jsimintinas. Pirmam atéjusiam vadovas
dave 1 saldainj ir deSimtadalj likusiy. Antras, tik pravéres duris, gavo du saldainius ir de-
Simtadalj likusiy ir t. t. Devintas gavo 9 saldainius ir deSimtadalj likusiy. Kai deSimtas atéjo
Ignas, jam saldainiy jau buvo nelike. Kiek saldainiy buvo iSdalinta pirmiems devyniems?

Kokia schema tinka pavaizduoti Siam uzdaviniui? Labai svarbu nustatyti, kiek tiksliai gavo
devintas vaikas.
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Jei devintam gavus 9 saldainius ir deSimtadalj likusiy, nebeliko nieko, tai tas ,desimtadalis”
buvo tiesiog nulis. Taigi devintas gavo lygiai 9 saldainius. Todél pavaizduokime uzdavinj
schemiskai (zr. 1-3 schema). UZpilde skrituliukus nuo galo link pradzios (is desinés j kaire)
gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 81 saldainis.

Salia kelio i3 vienos pusés buvo pasodinta medziy, o kitais metais j kiekvieng tarpa tarp
dviejy medziy buvo pasodinta po nauja medj, tad i$ viso susidaré 29 medziy aléja. Kiek
medziy buvo pasodinta i$ pradziy?

Pavaizduokite situacijg piesiniu. Suporuokite medzius senas + naujas. Ar lieka kuris nors
be poros? Paskaiciave poras, galésite suzinoti, kiek naujy medziy buvo pasodinta.

Poruojant medzius senas + naujas, lieka paskutinis senas medis be poros. Vadinasi, yra 28
medziai poromis. Taigi 14 pory. Taip pat yra 14 naujy medziy, o seny — 15.

Atsakymas - 15.
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9. Sprendziame nuo galo

@ Salia kelio i3 vienos pusés buvo pasodinta medziy, o kitais metais j kiekvieng tarpa tarp
dviejy medziy pasodino po nauja med;]. Treciais metais vél j kiekvieng tarpa tarp dviejy
medziy pasodino po nauja medj, tad i viso susidaré 2017 medziy aléja. Kiek medziy buvo
pasodinta i$ pradziy?

Pirmiausia nustatykite, kiek medziy buvo po antro sodinimo.

Pavadinkime medzius, kurie augo po dvejy mety, senesniais, o kitus — naujausiais. Vél supo-
ruokime senesnis + naujausias, liks paskutinis senesnis medis be poros. Vadinasi, yra 2016
medziy poromis. Taigi 1008 poros. Taip pat yra 1008 naujausi medziai, o senesniy — 1009.

Kaip susidareé tie 1009 medziai? Jei antro sodinimo medzius pavadintume naujesniais,
o pirmojo - seniausiais, buty 1008 medziai poromis naujesnis + seniausias. Taigi 504 poros,
atitinkamai 504 naujesni medziai ir 505 senesni.

Atsakymas - 505.

@ Buvo nubrézta tiesé ir joje pazyméti keli taskai. Tuomet tarp kiekvieny dviejy tasky pazy-
meéta dar po taska. Véliau tai padaryta dar karta ir dar karta. Kiek tasky buvo pazymeéta i3
pradziy, jei pabaigoje tieséje i3 viso buvo pazymeéti 65 taskai?

ﬂ Kiek tasky buvo prie$ pazymint paskutiniuosius? O dar anksciau?
B Naudojant iSmoktg poravimo bidg, nesunku nustatyti, kad 65 taskai gauti i$ 33 tasky, tie
33 -8 17 tasky, o tie 17 —i$ pradiniy 9.

Atsakymas - 9.

Pastaba mokytojui. 7-8 klasiy mokiniy galima prasyti iSspresti ir sudarant lygtj. Jei pradzioje
buvo n tasky, tai prisidéjo n - 1 taskas. Kai buvo (2n - 1) taskas, prisidéjo (2n - 2) taskai. Kai buvo
(4n - 3) taskai, prisidéjo (4n - 4) taskai. Pagal saglyga 8n - 7 = 65, todél n = 9.

e Buvo nubrézta tiesé ir joje pazyméti keli taskai. Tuomet tarp kiekvieny dviejy tasky pazy-
meéta dar po taska. Paskui tarp kiekvieny dviejy tasky pazymeéta dar po 2 taskus. Galiausiai
tarp kiekvieny dviejy tasky pazyméta dar po 3 taskus. Kiek tasky buvo pazyméta is pradziy,
jei pabaigoje tieséje i$ viso buvo pazymeti 49 taskai?

ﬂ Kiek tasky buvo prie$ pazymint paskutiniuosius? Kad tai nustatytumeéte, sugrupuokite se-
nesnius taskus su naujausiais.

E IS pradziy vietoj poravimo naudotinas toks grupavimas: 1 senesnis taskas + 3 naujausi. Liks
vienas (krastinis) senesnis taskas be grupés. Naujausiy grupiy yra (49 - 1) : 4 = 12. Vadinasi,
senesniy tasky buvo 12 + 1 = 13. Kaip susidare tie 13 tasky? Dabar grupuojam 1 senesnis
taskas + 2 naujesni. Tokiy grupiy buvo (13 - 1) : 3 = 4. Taigi po pirmojo tasky pridéjimo
buvo 4 + 1 =5 taskai. Naudojant iSmoktg poravimo budg, nesunku nustatyti, kad 5 taskai
gauti i$ 3 tasky, tai ir yra uzdavinio atsakymas.

\ Atsakymas - 3. J
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9. Sprendziame nuo galo

@ ] mégintuvélj jleidziama viena bakterija. Po sekundés ji skyla j dvi bakterijas. Kiekviena i3
atsiradusiy bakterijy po sekundés skyla j dvi bakterijas ir t. t. Po minutés visas mégintuvélis
jau buvo pilnas bakterijy.

a) Po kurio laiko lygiai pusé mégintuvélio buvo pripildyta bakterijy?
b) Per kiek laiko uzsipildyty mégintuvélis, jei j jj i pradziy buty jleistos 4 bakterijos?

ﬂ Sugalvokite schema arba - dar geriau - pieSiniy seka Siai situacijai pavaizduoti.

(i$ viso yra 60 rodykliy,

nes 1 min. =60 sek.)
—P —P —P —P —P —P

(is viso yra 60 rodykliy,

nes 1 min. —60sek) 52
<— <—

Pastaba - bakt. - bakterija, mégint. - mégintuvélis.

E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). Kiekviena rodyklé atitinka 1 sekunde.
Padare vieng zingsnj atgal gautume a dalies atsakyma. Nuo 1 bakterijos iki pusés mégin-
tuvelio viena rodykle maziau, taigi 1 sekunde maziau. B dalies atsakymas matomas i$ 2-0s
schemos: nuo 1 bakterijos iki T mégintuvélio 60 rodykliy (sekundziy), o nuo 4 bakterijy iki
1 mégintuvélio 58 rodyklés (sekundés).

Atsakymai - a) 59 sekundeés, b) 58 sekundés.

@ EZere auga meldai. Jei Zmonés jy neiskerta, per metus meldy dengiamas plotas padvigube-
ja. Jei Zzmonés nesikisty, per 25 metus ezeras visiskai uzaugty meldais. Per kiek laiko ketvir-
tadalis ezero apaugty meldais, jei Zmonés nieko nedaryty?

n Sugalvokite schemg arba - dar geriau - piesiniy sekg Siai situacijai pavaizduoti.

(i$ viso turéty bati 25 rodykles,
atitinkancios 25 metus) * 2 -2 e2

o —P — —p

(is viso turéty bati 25 rodykles,
atitinkancios 25 metus) : 2 12 12

s «— <+ <+

G@
() ()

ezero

E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). Uzpilde skrituliukus nuo galo link
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - po 23 mety.
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9. Sprendziame nuo galo

Du plésikai zaidé kortomis. IS pradziy pirmas pralosé antram puse savo auksiniy monety,
paskui antras pirmam pralosé puse turimy auksiniy monety. Tuomet vél pirmas pralosé
antram puse turimy auksiniy monety. Kiek monety turéjo kiekvienas is jy i$ pradziy, jei
dabar pirmas turi 15, o antras — 33 monetas?

ﬂ Jei braizytuméte schemg, reikéty dviejy eiluciy (stulpeliy). Tad geriau iskart pildyti tokia ar

panasia lentele (Zinoma, pradedant nuo apacios).

Pirmas turi Antras turi Momentas
12 PradZia (pries pralosiant pirmam)
v 12 | Prie$ pralo3iant antram
:2 v Prie$ antrakart praloSiant pirmam
15 33 Pabaiga
E Pirmas turi Antras turi Momentas
24(=12-2) 24(=36-12) PradZia (pries pralosiant pirmam)
12(=30-18) 36(=18-2) Pries pralosiant antram
30(=15-2) 18(=33-15) Prie$ antrgkart pralosiant pirmam
15 33 Pabaiga T

Atkreipkite demesj, kad jei pirmu zingsniu nustatote, kad pirmas pralo$é 15 monety, va-
dinasi, batent tiek jy gavo antras. Taip pat yra svarbu pastebéti, kad bendras monety skai-
Cius bet kuriuo momentu islieka toks pats — 48.

Atsakymas - abu turéjo po 24 monetas.

@ Du plésikai zaidé kortomis. IS pradziy pirmas pralo$é antram puse savo auksiniy monety,
paskui antras pralosé pirmam puse turimy auksiniy monety. Tuomet vél pirmas antram pra-
losé puse turimy auksiniy monety. Kiek monety turéjo kiekvienas is jy i$ pradziy, jei dabar

\

pirmas turi 50, o antras - 110 monety?

Sudarykite lentele Siam uzdaviniui iSspresti.

Langelius uzpilde nuo apacios, gauname tokig lentele.

Pirmas turi Antras turi Momentas
80(=40-2) 80 (=120-40) PradZia (pries pralosiant pirmam)
40 (=100 - 60) 120 (=60-2) Pries pralosiant antram
100 (=50-2) 60(=110-150) Pries antrgkart pralosiant pirmam
50 110 Pabaiga T

Atsakymas - abu turéjo po 80 monety.
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9.

Sprendziame nuo galo

Tie, kas Laukiniuose vakaruose turédavo bent 200 doleriy, galédavo zaisti,Pinigy sale”. Sis
Zaidimas vyksta taip: kiekvienam, jzengusiam j sale, iSmokama tiek pinigy, kiek jis turi at-
sineSes su savimi, bet uz Sig paslauga imamas 400 doleriy mokestis. Ir taip kartojama tiek
karty, kiek tik nori (arba kol zaidéjui lieka maziau nei 200 doleriy).

a) Kiek karty galétumeéte suzaisti $j zaidima, jei turite 340 doleriy?

b) Kiek karty galétumeéte suzaisti $j zaidima, jei turite 380 doleriy?

¢) Kaubojus Dzo tris kartus suzaidé §j zaidima ir jam neliko pinigy. Kokiag suma jis buvo
atsineses?

d) Su kokia maziausia pinigy suma galétuméte $j zaidima zaisti be galo ilgai?

a) ir b) tiesiog pritaikykite zaidimo taisykles ir nuosekliai uzrasykite, kaip keiciasi turima suma.

¢) Sudarykite schema, kaip jau esate ne karta dare.

d) Kokiag pradine pinigy suma turint ir zaidziant, pinigy vis mazéja? O nuo kokios pradinés
sumos nemazeéja?

400 400

—> 680

400 400 400 400
—> —> 480

400 - 400 400
—> —> —>

400 + 400 400
4— 4—

a) Pakanka pagal taisykles nuosekliai rasyti. Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3
schema). IS viso 2 kartai.

b) Pakanka pagal taisykles nuosekliai rasyti. Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 2-3
schema). IS viso 4 kartai.

¢) Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 3-3 schema). UzZpilde skrituliukus nuo galo link
pradzios (i$ deSinés j kaire) gauname 4-3 schema. Vadinasi, Kaubojus Dzo buvo atsi-
neses 350 doleriy.

d) Pabandzius kelias pradines sumas, matyti, kad jei turima maziau nei 400 doleriy, zai-
dziant pinigy suma mazéja, pradéjus nuo daugiau nei 400 doleriy, pinigy suma didéja.
O su lygiai 400 doleriy ji nekinta.

Atsakymai: a) 2 kartai, b) 4 kartai, c) 350 doleriy, d) 400 doleriy.
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Sprendziame nuo galo

48 degtukai isdélioti | tris kruveles. Jei i$ pirmos kruvelés perdétume j antra tiek, kiek yra an-
troje, paskui i$ antros perdétume j trecia tiek, kiek yra trecioje ir, pagaliau, i3 trecios perdeé-
tume j pirma tiek, kiek tuo metu baty pirmoje, tai visose kravelése degtuky buty po lygiai.
Kiek degtuky yra kiekvienoje kraveléje?

Jei braizytuméte lentelg, Sjkart reikéty trijy eiluciy (stulpeliy). Tad geriau iSkart pildyti to-
kig ar panasia lentele (zinoma, pradedant nuo apacios).

Pirmoje kriiveléje | Antroje kraveléje | Trecioje kriiveléje Momentas

.2 | Pradzia
\l/ .2 |

Po pirmo perdéjimo

Po antro perdéjimo
N 48:3 48:3 48:3 Pabaiga

Langelius uzpilde nuo apacios, gauname tokig lentele.

Pirmoje kriiveléje | Antroje kriiveléje | Trecioje kraveléje Momentas
22(=8+14) 14 (=28:2) 12 Pradzia
8 28(=16+12) 12(=24:2) Po pirmo perdéjimo T
8(=16:2) 16 24(=16+8) Po antro perdéjimo
16 16 16 Pabaiga T

Atsakymas - pirmoje buvo 22, antroje - 14, trecioje - 12.

Trys broliai burty keliu pasidalijo 120 saldainiy. Tuomet vyriausias likusiems dviem atida-
vé po tiek saldainiy, kiek tie turéjo i$ pradziy. Paskui vidurinis davé kitiems dviem po tiek
saldainiy, kiek jie tuo metu turéjo. Galiausiai jauniausias vyresniems dave po tiek saldainiy,
kiek jie tuo metu turéjo. Po tokiy dalyby visi jie turéjo po lygiai saldainiy. Kiek saldainiy tu-
réjo kiekvienas jy i$ pradziy?

Sudarykite lentele Siam uzdaviniui iSspresti.

Langelius uzpilde nuo apacios, gauname tokig lentele.

Vyriausias Vidurinis Jauniausias Momentas
65 (=10 + 20 + 35) 35(=70:2) 20(=40:2) Pradzia
10(=20:2) 70 (=20 + 10 + 40) 40 (=80:2) Po vyriausio atidavimo
20(=40:2) 20(=40:2) 80 (=40+ 20 + 20) Po vidurinio atidavimo
40 40 40 Pabaiga (po jauniausio atidavimo)

Atsakymai: i$ pradziy vyriausias turéjo 65, vidurinis - 35, jauniausias - 20.
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9. Sprendziame nuo galo

@ Teétis paskubomis padalijo trims savo sinums 24 pyragaicius, tad kiekvienam kliuvo trimis
maziau, nei jam yra mety. Jauniausias taré savo broliams: ,Padarykim taip. AS pasiliksiu sau
puse pyragaiciy, o kitg puse padalysiu jums abiem po lygiai. Tada tegul vidurinis brolis pasi-
lieka sau puse tuo metu turimy pyragaiciy, o kita puse padalija man ir vyriausiam po lygiai.
O pabaigoje tegul vyriausias padaro taip pat.” Kaip taré, taip ir padaré. Pasirodo, visi jie tu-
réjo po lygiai pyragaiciy. Kiek mety kiekvienam broliui?

n Sudarykite lentele. Suskaiciave, kiek kiekvienam kliuvo pyragaiciy, suskaiciuosite, kiek
mety kiekvienam.

B Langelius uzpilde nuo apacios, gauname lentele.

Vyriausias Vidurinis Jauniausias Momentas
13(=14-2:2) 7(=8-2:2) 4(=2.2) Pradzia
14(=16-4:2) 8(=4-2) 2(=4-4:2) Po jauniausio atidavimo T
16(=8+2) 4(=8-8:2) 4(=8-8:2) Po vidurinio atidavimo
8 8 8 Pabaiga (po vyriausio atidavimo)

Atsakymas - vyriausiam - 16 mety, viduriniam - 10, jauniausiam - 7.

@ Vieng karta tris draugus apémé dosnumas: Andrius davé Jonui ir Tomui po tiek saldainiy, kiek
tie turéjo is pradziy. Tada Jonas davé Andriui ir Tomui po tiek saldainiy, kiek jie tuo metu ture-
jo. Galiausiai Tomas davé Andriui ir Jonui po tiek saldainiy, kiek jie tuo metu turéjo. Jei Tomas
ir pradzioje, ir pabaigoje turéjo po 36 saldainius, tai kiek jy turéjo visi trys draugai kartu?

n Sudarykite lentele Siam uzdaviniui iSspresti. Atkreipkite démesj, kad neprivalote rasti, kiek
saldainiy turéjo pradzioje kiekvienas.

E Langelius uzpilde nuo apacios, gauname tokig lentele.

Andrius Jonas Tomas Momentas
36 Pradzia
72(=36+2) Po Andriaus atidavimo
144 (=72+2) Po Jono atidavimo
36 Pabaiga (po Tomo atidavimo)

Nors galima sudaryti lentele su visy draugy stulpeliais, bet pildyti galime tik vieng — Tomo
stulpel;.

Svarbiausias klausimas, j kurj galime atsakyti i$ jrasyty duomeny, yra,Kiek saldainiy isdali-
jo draugams Tomas?” (144 - 36 = 108). Vadinasi, Andrius su Jonu tuo metu turéjo 108 sal-
dainius. Taigi visi kartu turéjo 108 + 144 = 252. O zinant, kad bendra saldainiy suma visada
lieka ta pati, tai tiek pat visi draugai turéjo ir pradzioje.

\ Atsakymas - visi trys draugai kartu turéjo 252 saldainius.
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Sprendziame nuo galo

Vieng savaite netoli Bermudy trikampio vyko zuvy kautynés. Pirmadienj kiekviena piranija
surijo lygiai po 1 barakudga. Antradienj kiekviena iSgyvenusi barakuda surijo po 1 piranija.
Treciadienj vél kiekviena iSgyvenusi piranija surijo po 1 barakuda. Taip tesési iki sekmadie-

nio, kai paskutiné piranija surijo paskutine barakuda. Kiek zuvy pradéjo kautynes?

Sudarykite lentele Siam uzdaviniui iSspresti.

Langelius uzpilde nuo apacios, gauname tokig lentele.

Piranijos Barakudos Momentas
13 21(=8+13) Pradzia
13(=5+8) 8 Po pirmadienio
5 8(=3+5) Po antradienio
5(=2+3) 3 Po treciadienio T
2 3(=1+2) Po ketvirtadienio T
2(=1+1) 1 Po penktadienio
1 1(=1+0) Po 3estadienio T
1 0 Pabaiga (po sekmadienio)

Atsakymas - kautynes pradéjo 34 zuvys (13 piranijy ir 21 barakuda).

@ Andréja sugalvojo skaiciy, atéme is jo 3, gauta skirtumg padalijo iS 2, prie dalmens pride-
jo 7, ta suma padaugino i$ 7 ir, nubraukusi paskutinj skaitmenj, gavo 17.

Kokj skaiciy sugalvojo Andréja?
ﬂ Sudare schema nustatykite, koks buvo nubrauktasis skaitmuo.

nubraukiamas
paskutinis

-3 skaitmuo
05005050
atkuriamas

paskutinis

@ skaitmuo
B Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). Kad trizenklis 17X dalytysi i$ 7, X turi
bati 5. Uzpilde skrituliukus nuo galo link pradzios (i$ desinés j kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 39.

\ /N /




Sprendziame nuo galo

Sugalvojau sveikajj skaiciy, padauginau jj is 13, nubraukiau paskutinj skaitmenj, gautg skaiciy
padauginau i$ 7, nubraukiau paskutinj skaitmenj ir gavau 21. Kokj skaiciy a$ buvau sugalvojes?

ﬂ Sudare schemg, du kartus nustatykite, koks buvo nubrauktasis skaitmuo.

nubraukiamas nubraukiamas
paskutinis paskutinis
-13 skaitmuo skaitmuo
0505+ 0505 =
atkuriamas atkuriamas
paskutinis paskutinis
113 skaltmuo skaitmuo
()= (@)

B Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). Kad trizenklis 21X dalytysi i$ 7, X turi
bati 0 arba 7. Tuomet po pirmojo nubraukimo buty gautas skaicius 30 arba 31. Joks tri-
Zenklis 30X néra trylikos kartotinis. O kad trizenklis 31X dalytysi i$ 13, X turi bati 2. Uzpilde
skrituliukus nuo galo link pradzios (i$ deSinés | kaire) gauname 2-3 schema.

Atsakymas - 24.

@ 15-0s auksty name yra liftas, o jame - tik du mygtukai: ,+7" (pakilti per 7 aukstus) ir ,-9”
(nusileisti per 9 aukstus). Ar galima i$ trecio auksto liftu pasiekti dvylikta?

Galima skaiciuoti ir nuo pradziy, bet nesuklysite spresdami nuo galo.
@*0*@*0*@*@*@*@*6}@*@
(D=()()~(=)
E Pavaizduokime uzdavinj schemiskai (zr. 1-3 schema). O i$ 9-0 auksto jau niekur nepakilsite.

Uzpilde skrituliukus nuo galo link pradzios (i deSinés j kaire) gauname 2-3 schema. ] 7-3
auksta i$ niekur nejmanoma pakliati.

Atsakymas - negalima.

@ Su skaiciais leidziama atlikti du veiksmus - arba padvigubinti, arba bet kuria tvarka persta-
tyti skaitmenis (tik draudziama 0 perkelti j skai¢iaus pradzia). Ar galima Siy veiksmy pagalba
i$ 1 gauti 74 arba 68?7

Nesuklysite pasirinke spresti nuo galo.

74 galima gauti tik is 37 arba i$ 47. Abu Sie skaicia nelyginiai, tad jy nebuvo galima gauti
dvigubinant. 37 galéjome gauti i$ 73. Aklavieté. Taigi nejmanoma.

68 galima gauti tik i5 34 arba 86. Bet 34 galima gauti tik i5$ 43 arba 17,0 17 - tik i$ 71. Be to,
86 galima dar gauti i$ 43, bet ir vél aklavieté.

Atsakymas - nei 68, nei 74 nejmanoma gauti.
\_ ~ W




9.

Sprendziame nuo galo

7-8 klasés

Onuteé sako draugui Petriukui:,Jei prie savo per trimestra praleisty pamoky skaiciaus pridé-
tum 7, gauta suma padalytum i$ 8, tada padaugintum i$ 6 ir atimtum 9, tai gautum pirmi-
nj skaiciy.” Bet Petriukas viska supainiojo, tad savo per trimestrg praleisty pamoky skaiciy
padaugino i$ 7, i$ sandaugos atémé 8, tada padalijo i 6 ir pridéjo 9. Kokj atsakyma gavo
Petriukas?

Pirmiausia nustatykite, kokj pirminj skaiciy turéjo gauti Petriukas (atkreipkite démes;j
paskutinius veiksmus - jie nurodys, i$ ko dalus tas pirminis skai¢ius). Zinoma, sudarykite
schemg ir ja uzpildykite nuo galo.

0020000000k

-7 -8 16 +9

Padauginus i$ 6, turéjo gautis sveikasis skaiCius, nes atémus 9, gautas pirminis (= sveikasis
skaicius). Be to, tas sveikasis skaicius turi buti dalus i$ 3, nes ankstesnis veiksmas (dalyba i3
8) dalumo i$ 3 nekeité. Kadangi 9 taip pat dalus i$ 3, tai atémus 9, turi likti trejeto kartoti-
nis. O vienintelis pirminis trejeto kartotinis yra 3. Dabar jau Zinome, koks skaicius turi bati
1-0s schemos paskutiniame skrituliuke. Pildydami schema nuo galo (i$ deSinés j kaire),
gauname 2-3 schema. Vadinasi, Petriukas atliko tokius veiksmus kaip 3-ioje schemoje.

Atsakymas - 18 %

Visi naturalieji skaiciai nuo 1 iki 1000 buvo isradyti j eile tokiu budu: pirmiausia didéjimo
tvarka buvo surasyti skaiciai, kuriy skaitmeny suma lygi 1, tuomet taip pat didéjimo tvarka
skaiciai, kuriy skaitmeny suma lygi 2, véliau, laikantis to paties principo, ir tie, kuriy skaitme-
ny suma lygi 3 ir t. t. Kurioje Sios eilés vietoje atsidaré skaicius 9967

Batinai pradékite nuo galo, kitaip sugaisite labai daug laiko.

Skaiciaus 996 skaitmeny suma yra 24 ir jis yra didziausias i$ turinciy tokia suma. Po jo yra
tik 6 skaiciai, kuriy skaitmeny suma lygi 25 (799, 979, 997, 988, 889, 898), 3 skaiciai, kuriy
skaitmeny suma lygi 26, ir 1 skaicius, kurio skaitmeny suma lygi 27. Atmete 10 i3 1000,
gauname, kad 996 yra 990-oje vietoje.

Atsakymas - 990-oje vietoje.

o J




9. Sprendziame nuo galo

7-8 klasés

@ Ratu iSdelioti tokie 9 skaitmenys: 1,0,0, 1, 1,0, 1, 1, 0. Kiekvieng minute atliekama tokia ope-
racija: tarp bet kuriy dviejy vienody skaitmeny jrasomas 0, o tarp bet kuriy dviejy skirtingy
skaitmeny — 1. Paskui senieji skaitmenys nutrinami. Ar gali po kurio laiko likti visi vienodi
skaitmenys?

Spreskite $j uzdavinj nuo galo.

Tarkime, po tam tikro laiko visi skaitmenys tapo vienodi. O kokie skaitmenys tuomet buvo
pries tai? Jei visi buty tape nuliais, tai pries tai visos gretimos poros turéjo buti vienodos, tai-
gi arba visi skaitmenys buvo nuliai, arba visi vienetai. Kad visi tapty vienetais, visos gretimos
poros turéjo bati skirtingos, bet nejmanoma isdélioti 9 skaitmeny (nuliy ir vienety) ratu, kad
visi gretimi baty skirtingi (jei norite jrodyti §j teiginj, naudokite prieStaros metodg). Vadinasi,
zZiurint nuo galo, visada turéjo buti situacija .... - visi nuliai = visi nuliai - visi nuliai - visi
nuliai. Matome, kad niekad nepateksime j situacija, kai skaitmenys yra skirtingi.

Atsakymas - negali.

@ Ratu isdélioti 9 skaitmenys — kazkiek nuliy, o likusieji — vienetai. Be to, ne visi skaitmenys
yra vienodi. Kiekviena minute atliekama tokia operacija: tarp bet kuriy dviejy vienody skai-
tmeny jraSomas 0, o tarp bet kuriy dviejy skirtingy skaitmeny - 1. Paskui senieji skaitmenys
nutrinami. Ar gali po kurio laiko likti visi vienodi skaitmenys?

Spreskite $j uzdavinj nuo galo.

Tarkime, po tam tikro laiko visi skaitmenys tapo vienodi. O kokie skaitmenys tuomet buvo
pries tai? Jei visi baty tape nuliais, tai prie$ tai visos gretimos poros turéjo bati vienodos, tai-
gi arba visi skaitmenys buvo nuliai, arba visi vienetai. Kad visi tapty vienetais, visos gretimos
poros turéjo bati skirtingos, bet nejmanoma isdélioti 9 skaitmeny (nuliy ir vienety) ratu, kad
visi gretimi buaty skirtingi (jei norite jrodyti §j teiginj, naudokite prieStaros metoda). Vadinasi,
Ziarint nuo galo, visada turéjo bati situacija .... = visi nuliai = visi nuliai - visi nuliai = visi
nuliai. Matome, kad niekada nepateksime j situacija, kai yra skirtingi skaitmenys.

Atsakymas - negali.
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