Oilerio skrituliai

lvadas
Mokytojui

Oilerio skrituliy tema apima uzdavinius, kuriems iSspresti braizomi Qilerio skrituliai. Tai uzdaviniai apie
susikertancias arba nesusikertancias aibes ir jy poaibius. Svarbu nuspresti, kaip sudélioti skritulius ir duome-
nis juose, kad tiksliai atitikty uzdavinio salyga, tuomet tolesnis uzdavinio sprendimas tampa aiskus. Modulis
labiausiai tinka 5-6 klasiy mokiniams, tiesa, paskutiniai uzdaviniai orientuoti j 7-8 klasiy mokinius.

Mokiniui

Sprendziant uzdavinius kartais padeda schemy braizymas. Vienos tokiy schemy yra vadinamos Oilerio
skrituliais. Qilerio skrituliuose pazymime salygoje duotas reikSmes, ir tai vaizdziai padeda rasti reikalingus
atsakymus.

Uzdaviniai

° Klaséje visi mokiniai mégsta matematikos arba lietuviy kalbos pamokas. Matematikos pa-
mokas mégsta 15 mokiniy, lietuviy kalbos pamokas — 20 mokiniy, o ir matematikos, ir lietu-
viy kalbos pamokas kartu — 10 mokiniy. Kiek Sioje klaséje i$ viso mokiniy?

Kaip spresti?

Nusibraizome du susikertancius skritulius, kuriy kairysis reiskia mokinius, mégstancius mate-
matikos pamokas, desinysis — mokinius, mégstancius lietuviy kalbos pamokas, o skrituliy viduryje
susikirtimas rodo mokiniy, kurie mégsta ir matematikos, ir lietuviy kalbos pamokas kartu, skaiciy.
Pagal salygoje duotus duomenis kairiajame skritulyje jrasome, kad matematikos pamokas mégsta
15 mokiniy, deSiniajame - kad lietuviy kalbos pamokas mégsta 20 mokiniy, o viduryje, skrituliy
sankirtoje, jraSome, kad matematikos ir lietuviy kalbos pamokas kartu mégsta 10 mokiniy. Kadangi
i$ 15-0s mokiniy, kurie mégsta matematikos pamokas, dalis i$ jy mégsta ir lietuviy kalbos pamokas,
todél ty, kurie mégta tik matematikos pamokas, yra
15-10=5 (jraSome 5 kairiojo skritulio apacioje). Tokiu
pat principu jraSome skaiciy mokiniy, kuriems patin-
ka lietuviy kalbos pamokos, - tarp ty 20-ties mokiniy,
kuriems Sios pamokos patinka, yra ir ty, kurie mégsta
ir matematika. Suskaic¢iuojame tuos mokinius, kuriems
patinka tik lietuviy kalbos pamokos: 20 — 10 = 10 (jra-
some 10 desiniojo skritulio apacioje). Dabar nesunkiai
galime suskaiciuoti, kiek klaséje yra mokiniy i$ viso: 5
(mégsta tik matematika) +10 (mégsta tik lietuviy kal-
ba) +10 (mégsta ir matematika, ir lietuviy k.) = 25.
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° Zaidimy aiksteléje zaidzia meélynakiy ir ruda-
akiy vaiky. Tarp jy mélynakiy mergaiciy yra
tiek pat, kiek ir rudaakiy berniuky. Ar tiesa,
kad Sioje zaidimy aiksteléje zaidzia tiek pat
berniuky, kiek ir mélynakiy vaiky?

Sj karta nusibraizome du nesu- .

: .. - S Rudaakes
sikertancius skritulius, kuriy vienas
reik§ mergaites, o kitas — berniukus. B
Mergaiciy skritulyje dar nubraizome

mazesnj skritulj, kuris reikS mélyna- " c

kes mergaites, — tokiu atveju likusi MEIyna kes
didelio skritulio dalis iliustruos ruda- A
akiy mergaiciy skaiciy. Lygiai taip pat
ir berniuky skritulyje nusibraizome
mazesnj skritulj, kuris reiks mélynakius berniukus, o likusi didelio skritulio dalis atspindés rudaakiy
berniuky skaiciy. Kadangi salygoje nurodyta, kad mélynakiy mergaiciy yra tiek pat, kiek rudaakiy
berniukuy, tai skrituliuose Sias savybes pazymékime vienoda raide, pavyzdziui, A. Kitas savybes ga-
lime pazyméti kitomis raidémis, pavyzdziui, rudaakes mergaites pazymime raide B, o mélynakius
berniukus pazymime raide C. Uzdavinio salygoje klausiama, ar i$ viso berniuky yra tiek pat, kiek
mélynakiy vaiky. IS apskritimy matome, kad berniuky ir viso yra A (rudaakiai) + C (mélynakiai), o
mélynakiy vaiky irgi yra A (mergaités) + C (berniukai). Taigi, Sioje Zaidimy aiksteléje zaidZia tiek pat
berniuky, kiek ir mélynakiy vaiky (A + C).

Rudaakiai
A

° Saldainiy dézuteéje yra 50 saldainiy, i$ kuriy 30 yra
karameliniai, 25 - rieSutiniai, 10 - ir karameliniai ir
rieSutiniai, o like — kokosiniai. Kiek yra kokosiniy
saldainiy?

n Uzuomina - karameliniams ir rieSutiniams saldai-
niams nubraizykite du susikertancius skritulius, o
kokosiniams saldainiams skritulio braizyti nereikia.

Atsakymas - nusibraizome du susikertancius skritulius, kuriy kairysis reiskia karamelinius
saldainius, desinysis — rieutinius saldainius, o skrituliy susikirtimas viduryje reiskia saldai-
nius, kurie yra kartu ir karameliniai, ir rieSutiniai. Pagal sglygoje duotus duomenis kairiajame
skritulyje jraSome, kad karameliniy saldainiy yra 30, deSiniajame - kad rieSutiniy saldainiy
yra 25, o viduryje, skrituliy sankirtoje, jraSome, kad ir karameliniy, ir rieSutiniy saldainiy yra
10. VirSuje uzraSome, kad i$ viso yra 50 saldainiy. Kadangi i$ 30-ies karameliniy saldainiy
dalis i$ jy yra ir rieSutiniai, todél vien tik karameliniy saldainiy yra 30 — 10 = 20 (jraSome 20
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kairiojo skritulio apacioje). Tokiu pat budu pazymime ir
rieSutiniy saldainiy kiekj — tarp ty 25-ties riesutiniy sal-
dainiy yra ir karameliniy. Suskai¢iuojame vien tik rieSu-
tinius saldainius: 25 — 10 = 15 (jraSome 15 desiniojo skri-
tulio apacioje). Dabar nesunkiai galime suskaiciuoti, kiek
yra kokosiniy saldainiy: 50 (visi saldainiai) — 20 (karameli-
niai) — 15 (rieSutiniai) — 10 (karameliniai ir rieSutiniai) = 5.

50

° Klaséje mokosi 35 mokiniai. 15 jy 20
lanko matematikos barelj, 11 - piesi-

mo, o 10 nelanko né vieno i$ Siy bure-
liy. Kiek matematiky taip pat ir piesia?

35

Atsakymas - lankanciuosius tiek matematikos,
tiek pieSimo burelius pazymékime x. Tada 20 -
X+11 -x+x+10 =35, iSeina, kad x = 6.

° Lukas turi korteliy, kuriy kiekviena
pusé arba Zalia, arba geltona. Korteliy

su geltona puse yra 10, su zZalia puse —
12, korteliy su skirtingy spalvy puse-
mis — 5. Kiek Lukas turi korteliy, kuriy
abi pusés yra vienos spalvos?

Atsakymas - korteliy su abiem geltonomis
spalvomis yra 10 - 5 = 5, su abiem zaliomis
spalvomis yra 12 - 5 = 7, taigi vienspalviy kor-
teliyiSvisoyra5+7=12.

] Zygj susiruoseé 18 penktokuy. I jy 10 pasiemeé po
Sokoladg, 12 - po sumustinj. Kiek penktoky ne-
pasiémé jokiy uzkandziy, jei zinoma, kad 6 buvo
pasiéme ir Sokoladg, ir sumustinj.

'B)

Atsakymas-N=18-4-6-6=2.
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° Ant stalo padétos dvi kvadratinés ser-

vetélés, kuriy krastinés lygios 5 cm. Jos
padétos viena ant kitos taip, kaip pa-
rodyta paveikslélyje. Servetélés uzden-
gé stalo plota, lygy 43 cm?. Kokj plota
dengia persidengianti serveteliy dalis?

° Mokiniy vasaros stovykloje atostogauja
70 vaiky. I8 jy 27 dalyvauja dramos bure-

lyje, 32 dainuoja chore, 22 domisi sportu.
Dramos burelyje yra 10 vaiky i$ choro,
chore yra 6 sportininkai, dramos burelyje
taip pat yra 8 sportininkai, o 3 sportinin-
kai lanko ir dramos bdarelj, ir chora.

n UZuomina - jsivaiz-
duokite, kad Oilerio
skrituliai $j karta yra
kvadratai.

a) Kiek vaiky tik sportuoja?

b) Kiek vaiky nedainuoja chore, nesi-
domi sportu ir nedalyvauja dramos

5 barelyje?

5 25 43 cm? A
| 9

25

70
5

Atsakymas - kiekvieno kvadrato plotas yra
5x5 =25 cm? Jei persidengianti kvadraty da-
lisyrax, tai 25 -x+25-x+x=43,irx=7.

Atsakymas:
a) 22-6-3-8=5;
b)70-(6+13+5+8+10+6+3)=19.

c Mokykloje i$ viso yra 52 septintokai. IS jy 16 zaidzia
krepSinj, 17 — futbola, 18 - tinklinj. Dviem sporto ra-
Simis — krep3iniu ir futbolu — domisi 4, krepSiniu ir
tinkliniu - 3, tinkliniu ir futbolu - 5 septintokai, 0 13
nesidomi nei krepsiniu, nei futbolu, nei tinkliniu.

a) Kiek septintoky domisi trimis sporto Sakomis?
b) Kiek septintoky domisi tik viena sporto Saka?

A
(NN

N 0 /

Atsakymas:

a) Tegu besidomintys visomis trimis sporto Sakomis
bina pazymétix.Tada16-4-3-x+17-4-5-x+
18-3-5-x+3+4+5+x+13 =52, taigiis Ciax=0;

b)16-4-3+17-4-5+18-3-5=27.
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Diagramoje surasykite skaicius 6, 7, 9,
15 ir 24 taip, kad kiekviename skritu-
lyje atsirasty tik tie skaiciai, kurie pasi-
Zzymi prie atitinkamo skritulio uzradyta
savybe. Taip pat diagramoje uztusuo-
kite tas dalis, j kurias negali patekti nei
vienas naturalusis skaicius.

Dalijasi i$ 2

Dalijasi is 3

Dalijasi i 4

Dalijasi i$ 3

Atsakymas — norint patenkinti visas tris saly-
gas, skaiciai skrituliuose turi buti isdéstyti taip,
kaip parodyta paveikslélyje. Skaicius 7 nepa-
tenka nei j vieng skritulj. UztuSuotose vietose
nepatenka joks nataralusis skaicius, nes visi,
kurie dalijasi i$ 4, taip pat dalijasi ir i$ 2.

Klaséje mokosi 40 mokiniy, i$ kuriy 19
gavo deSimtuky i$ angly kalbos, 17 - i$
matematikos, 22 - i§ gamtos pazinimo.
Tik i$ vieno dalyko desimtuky gavo: an-
gly kalbos - 4, matematikos — 4, gam-
tos pazinimo - 11 mokiniy. Septyni
mokiniai gavo deSimtuky i$ matemati-
kos ir gamtos pazinimo. Penki i$ jy dar
gavo deSimtuky ir i$ angly kalbos.

a) Kiek mokiniy neturi deSimtuky?
b) Kiek mokiniy mokosi deSimtukais
du dalykus is trijy?

=7)

g

Atsakymas:

ava

a) Apskaiciuokime a ir b reikSmes:

IS gamtos pazinimo deSimtuky gavo 22
mokiniai: 22 =11+ 2+ 5 +a, taigia =4;

IS angly kalbos deSimtuky gavo 19 moki-
niy:19=4+4+5+ b, taigib =6.

Nei vieno deSimtuko negavo:
40-(4+4+11+2+4+6+5)=4.

b)2+4+6=12.

Klaséje mokosi 35 mokiniai. Visi jie arba groja smuiku, arba augina triusius, arba plaukioja
baseine. Daugelis jy uzsiima ir vienu, ir kitu. Daugiausia plaukiky - triusiy augintojy - 25, is

kuriy 5 dar groja smuiku. Klasés plaukimo ¢empionas smuiku negroja ir triusiy neaugina, o
du jo draugai - triusiy augintojai — plaukti nemoka, bet uztat puikus smuikininkai. Tarp smui-
kininky yra 7 mokiniai, kurie neplaukioja ir neaugina triusiy.

a) Kiek klaséje smuikininky?
b) Kiek vaiky lanko baseing?

¢) Kiek triusiy augintojy nesidomi plaukimu ir muzika?
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Atsakymas:

IS pradziy apskaiciuokime nezinomus

dydziusa, b,cird:7+a+5+2+b+c

+20+1+d=35,is¢ia35+a+b+c+
AA AA d =35, vadinasi,a=b=c=d =0.

a) 7+5+2=14;
b) 20+ 5+ 1 =26;
c) O.

e Pernai kai kurie i$ gyviny mylétojy klubo nariy na-
mie laiké Suny, kai kurie — kaciy, kai kurie - ir Suny,
ir kaciy. Siemet laikan¢iyjy suny ir laikan¢iyjy ka-
Ciy skaicius nepasikeité, bet laikanciyjy ir Suny, ir
kaciy skaicius sumazéjo 5-iais asmenimis. Kaip per
metus pasikeité skaicius ty gyvuny mylétojy, kurie -
namuose nelaiko nei Suny, nei kaciy? NS

) !

Atsakymas - $uny i3 viso laiko S + A klubo nariy, o kaciy - K + A. Jei tiek Suny, tiek kaciy laikan¢iyjy
skaicius sumazéjo 5, 0 i$ viso laikanciyjy Suny arba i$ viso laikanciyjy kaciy skaicius nepasikeite, tai
Oilerio skrituliuose Suny ir kaciy skrituliuose islyginame skaiciy, pridéje po 5 (kad buty ta pati suma
S+ AirK+ A). Tokiu atveju, jei klubo nariy skai¢ius nepasikeité, tai nelaikanciyjy nei 3uny, nei kaciy
skaicius turéty irgi sumazeti 5.

G Ikslendo 3alyje kiekvienas gyventojas moka bent vieng is trijy kalby — abécélininky, iksininky
arba igrekininky. Abécélininky kalba moka 80 proc. gyventojy, iksininky — 70 proc., o igreki-
ninky — 60 proc. gyventojy. Kiek Sioje 3alyje gyventojy galéty mokéti visas tris kalbas — nu-
statykite maziausig galima procentg gyventojy, mokanciy visas tris kalbas.

ﬂ Uzuomina - pirma apskaiciuokite, kiek gali buti daugiausiai gyventojy, kurie nemoka bent
vienos kalbos.

Atsakymas - 10 proc. Atkreipkime démesj, kad 20
proc. gyventojy nemoka abécélininky kalbos, 30
proc. nemoka iksininky kalbos ir 40 proc. nemo-
ka igrekininky kalbos. Skaicius gyventojy, kurie
nemoka bent vienos kalbos, negali virsyti 20 + 30

Abécéli- C
ninkai Iksininkai + 40 = 90 proc. Vadinasi, maziausiai 10 proc. gy-
ventojy moka visas tris kalbas. Pavyzdys, kad toks
Igrekininkai variantas jmanomas, pateiktas paveikslélyje.
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Trys zaidéjos uzraso po 100 skirtingy
Zodziy, paskui zodzZiy sarasus paly-
gina. Jei kuris nors zodis pasikarto-
ja bent dviejy zaidéjy sarasuose, jis
iSbraukiamas i$ visy sarasy. Ar gali
taip bati, kad pirmosios zaidéjos sa-
rase liko 54 Zodziai, antrosios — 75
Zodziai, o treciosios — 80 zodziy?

e
(N

Atsakymas - pasikartojancius kiekvienos zaidéjos
zodzius galima surasyti j tris lygtis:

a+b+d=100-54=46
b+c+d=100-75=25
a+c+d=100-80=20

Visas tris lygtis sudedame ir turime
2a+2b+2c+3d=091.

Dabar pirma lygtj padauginame is 2
at+b+d=46/x2

2a + 2b + 2d = 92 ir gauta lygtj atimame i$ lygties 2a
+ 2b + 2c + 3d =91. Suskaiciuojame 2c + d = -1, is Cia
d = -1- 2¢, o neigiamy skaiciy gauti negalime, vadi-
nasi, uzdavinio atsakymas - taip buati negali. Turime
2c+d=-1,i$ ¢&iad = -1 - 2¢, o neigiamy skaiciy gauti
negalime, vadinasi, uzdavinio atsakymas - taip buti
negali.

Trys draugai - Adomas, Benediktas
ir Celestinas — kartu iSsprendé 100
matematikos uzdaviniy. Kiekvie-
nas i$ jy iSsprendé po 60 uzdavi-
niy. Laikykime uzdavinj sunkiu,
jei jj issprendé tik vienas i$ drau-
gy. Laikykime uzdavinj lengvu, jei
ji iSsprendé visi trys draugai. Kiek
skiriasi lengvy ir sunkiy uzdaviniy
skaicius?

Atsakymas — uzdavinius, kuriuos issprendé tik Ado-
mas, pazymékime s;, uzdavinius, kuriuos iSsprende
tik Benediktas, pazymékime s,, ir tik Celestinas - ss.
Tuomet s;+ s,+ s3 yra sunkiy uzdaviniy skaicius, d -
lengvy uzdaviniy skaicius.

Tada s; + s, + s3+a + b + ¢ + d = 100. Kiekvieno is
draugy iSspresty uzdaviniy skaiciy uzraSome trimis
lygtimis:

sS;i+a+b+d=60

s;+b+c+d=60

ss+ta+c+d=60

Sudéjus Sias tris lygtis iSeina
S;+S,+S3+2a+2b+2c+3d=180.

Dabar pirmaja sudarytaja lygtj padauginame is 2
Si;+S;+ss+a+b+c+d=100/x2

2s;+ 25, + 253+ 2a + 2b + 2c + 2d = 200 ir i$ jos ati-
mame lygtj s; + s, + s3 + 2a + 2b + 2c + 3d = 180.

SuskaiCiuojame s; + s, +s3-d =20, iS¢iad =5, + 5, +
s3 — 20. d reprezentuoja lengvus uzdavinius, s; + s+
s3 reprezentuoja sunkius uzdavinius. Vadinasi, sun-

kiy uzdaviniy yra 20-Cia daugiau.
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